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41 Ilqg dq h{dpsoh ri d vhtxhqfh ri uhdo qxpehuv vdwlvi|lqj hdfk vhw ri surshuwlhv1

+d, Fdxfk|/ exw qrw prqrwrqh1
+e, Prqrwrqh/ exw qrw Fdxfk|1
+f, Erxqghg/ exw qrw Fdxfk|1

51 Vkrz wkdw d ghfuhdvlqj vhtxhqfh lv frqyhujhqw li dqg rqo| li lw lv erxqghg1

61 Vkrz wkdw li +vq, lv dq xqerxqghg ghfuhdvlqj vhtxhqfh/ wkhq olp vq @ �41

71 Suryh wkdw hyhu| Fdxfk| vhtxhqfh lv erxqghg1

81 Xvh wkh gh�qlwlrq ri wkh olplw ri d ixqfwlrq wr suryh wkdw olp
{$5 {

6 @ ;1

91 Suryh wkdw wkh olplw olp{$ 3.4@{ grhv qrw h{lvw1

:1 Xvh wkh gh�qlwlrq ri wkh olplw ri d ixqfwlrq wr suryh wkdw li i = G$ U dqg li f lv dq dffxpxodwlrq srlqw
ri G/ wkhq i fdq kdyh rqo| rqh olplw dw f1

;1 Ohw i = G $ U dqg ohw f eh dq dffxpxodwlrq srlqw ri i 1 Suryh wkdw wkh iroorzlqj vwdwhphqwv duh
htxlydohqw=

+d, i grhv qrw kdyh d olplw dw f1
+e, Wkhuh h{lvwv d vhtxhqfh +vq, lq G zlwk hdfk vq 9@ f vxfk wkdw +vq, frqyhujhv wr f/ exw +i +vq,, grhv

qrw frqyhujhqw lq U1

<1 Ohw i1 j dqg k eh ixqfwlrqv iurp G wr U dqg ohw f eh dq dffxpxodwlrq srlqw ri G1 Vxssrvh wkdw
i+{, � j+{, � k+{, iru doo { 5 G zlwk { 9@ f/ dqg wkdw

olp
{$f

i+{, @ O @ olp
{$f

k+{,

Suryh wkdw

olp
{$f

j+{, @ O

431 Ohw i = g$ U dqg ohw f eh dq dffxpxodwlrq srlqw ri G1 Vxssrvh wkdw i kdv d olplw dw f1 Suryh wkdw i
lv erxqghg rq d qhljkerukrrg ri f +l1h// suryh wkdw wkhuh h{lvwv d ghohwhg qhljkerukrrg X ri f dqg d uhdo
qxpehu p vxfk wkdw mi+{,m �P iru doo { 5 X,1
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